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Algébres de Hecke.

© k : un corps fini.

@ G(k) : un groupe de Chevalley

© B(k) : un sous groupe de Borel de G (k).

Q@ T : tore maximal.

Q@ (W,S) : groupe de Weyl.

@ R anneau commutatif.

@ H(G(k)) = R[B(k)\G(k)/B(k)], muni d'un produit de
convolution * des fonctions .
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@ Exemple :q=p", k=Fg, G(k) = GL,(Fq).
B(k) = { matrices triangulaires supérieures inversibles }

Q@ Hn(q):={P:GL,(Fq) > R|VgeGL,(Fg), VY (b1,bo) €
B(k)?,®(by'gbe) = ®(g)},

© (®1,92) e Hy(q), Vge GLn(FQ)v
1

1+ da(g) = B(K)]

Y, ®1(g1)P2(g2)
8182=8

Q G(k)=Uwew B(k)wB(k)
© H,(q) admet pour base la famille (T )wea, des fonctions
caractéristiques des doubles-classes B(k)wB(k), w € G,.
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Théoréme

@ g une indéterminée ot q € C, ne N*. L’algébre de Hecke
H,(q) admet une présentation comme R(q)-algebre par les
générateurs Ts, (1 <i<n-1) et les relations :

@ (T, -q)(Ts+1)=0,Vie{l,...,n-1}

© ToTe Te=Ton ToTey, Vie{l,...,n—-2}

%] TS,'TSj = Tszsi, VI,J tel que |I—j| > 2.
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Algébre de Yokonuma-Hecke.

@ k corps fini.

@ G(k) groupe de Chevalley.

@ B(k) sous groupe de Borel de G(k).

@ T tore maximal.

Q@ (W,S) : groupe de Weyl.

@ U(k) : radical unipotent de G (k).

@ G =R[U(k)\G(k)/U(k)] : Algebre de Yokonuma-Hecke.
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Yokonuma-Hecke en type A.

Définition (Algebre de Yokonuma-Hecke de type A)

Soient d € N et ue C~ {0}. On note G4 ,(u) cette algébre.
Générateurs : hy,...,hi_1 et ai,...,a;. Relations :

Q hjhis1hi = hi1hihig, Yie{l,...,n-1}
h,‘hj = hjh,’, A |I—j| >2

ajaj=ajaj, Vi,j

al=1,Vi
h? =1+ (u-1)e/(1+h;) ou

= 4 dls -5
€j=y = 2s=0d;d , 1#j,1<j,i<n

2]
o
Q hiaj = agyhi, Vi,j avec sj = (i,i+1)
o
o

La sous algebre de G4 ,(u) engendrée par les (a;) et les (e;) est
I'algébre Braids and Ties BT, (Juyumaya et Aicardi).



introduction

Remarque

Marin montre que BT, peut étre vu comme une extension de
I'algébre de Hecke de type A par le treillis des sous groupe de
réflexions de &,,.
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L'algébre Cyy .

Définition (M, 2016)

Soit (S, W) groupe de Coxeter fini. R I'ensemble de ses réflexions.
On pose u = (us)ses tel que si sy ~ sp alors us, = us,. L'algebre
Cw(u) est la k-algébre définie par générateurs (gs, €;)ses ter €t
relations :

Q g:8t8s... = 8t8sQt... pour s,t€S.
—_— —_—
Mst Mst
Q e =¢ pourtout teR.
© ey e, = e, ey pour tout ty,tr €R
O ete, = erey 1 pour tout t ty, tr € R
O gse: = estsgs pour toutseS etteR

Q g2=1+(us—1)es(1+gs) pour toutseS
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Proposition (I.Marin, 2016)

Soit (W, S) un systéme de Coxeter. L application gs — Ts, es— 1
induit un morphisme surjectif d'algébres, p : Cyy(u) - H(W).
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Proposition (I.Marin, 2016)

Soit (W, S) un systéme de Coxeter. L application gs — Ts, es— 1
induit un morphisme surjectif d'algébres, p : Cyy(u) - H(W).

Marin étend la définition de Cyy aux groupes de réflexions
complexes finis.
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Q dimg(V) < +oo0.

Q@ W< GL(V), |W|< +oo.

@ R :={se W]codim(V*) =1}
Q A:={Ker(s—1)=:H|seR}
QO X=ViUu4



Q dimc(V) < +oo.

Q@ W< GL(V), [W|< +co.

@ R :={se Wjcodim(V*) =1}

Q A:={Ker(s—1)=:H|seR}

QO X:=ViUAa

Q HeA (knjjeo
Ku(h)yj = Kij.

my-1}» MH = |Fixyy (H)|. Pour tout w e W,

.....
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Groupe de tresse complexe

B(W) :=m1 ()
Réflexion tressées :

Yo(t) = esz:PD(X) +pr(x). on=[su(y ) ov00o7]

H(W) :=CB(W)/ < (o = ST ki joyy) >
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C(L, W) est une extension de H(W) par I'algébre CL.

Soit (£, V) un treillis fini. Son algébre de M&bius CL est un
C-module libre, dont une base est ey, A € L et ey.e, = ey, Soit
L(A) I'ensemble des intersection d'éléments de A. C'est un

treillis : Py v Py = Py n Py. Son algébre de Mdbius est engendrée par
€{H} He A

L(A) ~ L, ot L, est le treillis des sous groupes paraboliques de W.

Définition (L'algebre C(L, W))

ot Ji=<oyt-1= QSH(O'H)GH, HeA>,
Qs (X) = XM kyy ;X0 -1




o W0<W.



(4] Wo < W.
Q@ Ro:={s e Wo|codim(V*) =1}.



(4] Wo < W.
Q@ Ro:={s e Wo|codim(V*) =1}.
© Ap:={Ker(s-1)=:H|seRp}



Q@ Wo< W.

Q@ Ro:={s e Wo|codim(V*) =1}.
Q Ap:={Ker(s-1)=H|seRo}
Q Xo:=VNUAp



Extension de I'algebre H(Wp) par I'algébre de Hecke de
Nw (Wo).

@ Ny (Wp) normalisateur de Wy dans W.
A X
@ 5o = m1(,(wpy)
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Extension de I'algebre H(Wp) par I'algébre de Hecke de
Ny (Wo).

@ Ny (Wp) normalisateur de Wy dans W.
A X
@ 5o = m1(,(wpy)

Définition

CB,
J

ou J=< O'Z'H = 1, HEA\AMO‘Z’H = ZmH_l kHJOJ/;/,HEAO >, OH

H(Wy, W) :=

] j=0
est une réflexion tressée.




Extension de I'algebre H(Wp) par I'algébre de Hecke de
Ny (Wo).

@ Ny (Wp) normalisateur de Wy dans W.
A X
@ 5o = m1(,(wpy)

CB,
J

ou J =< O’ZIH =1, He A~ A0|aﬁ” = Zj";’a_l kHJoJH, He Ay >, oy
est une réflexion tressée.

H(Wy, W) :=

| A\

Théoréme (I.Marin, 2017)

On a un isomorphisme de C-algébres :

C(LW)=~ @  Matp, (H(Wo, W))
[WoleL/W

N
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Opérateurs de Dunkl-Opdam Algebre de Hecke H(W)
Algébre de Cherednik / foncteur KZ Algebres C(L, W) et H(Wp, W)

l

?
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@ L'algebre de Cherednik de Ny (W) et de la paire (£, W)
@ Opérateur de Dunkl-Opdam
o Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

© Foncteurs KZj et KZ
@ Le foncteur de localisation .
@ Equivalence de Riemann-Hilbert-Deligne.
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Algebre de Cherednik de Ny (Wp).

Définition (Algebre de Cherednik de Ny, (Wp))
At(WO, W) - T(V@V*)IMNVL/(WQ)

O A;(Wp, W) est isomorphe en tant qu'espace vectoriel a
C[V]®CNy (Wy) @ C[V*]

@ | est engendré par

0 [x,x']=0,Vx,x" € (V*)?

[y,y']=0Vy,y" e V?

o) = exy)+ 3 S0

(2}
(3]

HeAo QH ( VH)
Qo

t=1
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Algebre de Cherednik de Ny (Wp).

Définition (Algebre de Cherednik de Ny, (Wp))
At(WO, W) - T(V@V*)IMNVL/(WQ)

O A;(Wp, W) est isomorphe en tant qu'espace vectoriel a
C[V]®CNy (Wy) @ C[V*]
@ | est engendré par
0 [x,x']=0,Vx,x" € (V*)?
@ [y,y']=0vy,y eV?

0 [yx]=tx(y)+ 3 X0
HeAo aH(VH)
Qt=1

© A(Wo, W)reg = C[X] &cv) A(Wo, W) (6 = [THea @H,
X =V 2(5)
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L'algebre de Cherednik de la paire (£, W)

Q A(L,W):C[V]®CL&CW & C[V*] comme C-espace
vectoriel.
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L'algebre de Cherednik de la paire (£, W)

Q A(L,W):C[V]®CL&CW ® C[V*] comme C-espace
vectoriel.

Q@ wx=w(x)w, VxeV", VweW

Q@ wy=w(y)w, VweW,VyeV.

Q [y,y']1=0,%(y,y") e V2

Q@ [x,x']=0,V(x,x") e (V*)2

Q [y,x]=tx(y)+ >, Mwlem pour tout

HeA aH(VH)
(y,x) € Vx V¥

@ [en,en] =0 pour tout (H,H') e Ax A

Qt=1
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L'algebre de Cherednik de la paire (£, W)

Q A(L,W):C[V]®CL&CW ® C[V*] comme C-espace
vectoriel.

Q@ wx=w(x)w, VxeV", VweW

Q@ wy=w(y)w, VweW,VyeV.

O [y,y'1=0,V(y,y)e V2

Q@ [x,x']=0,V(x,x") e (V*)2

0 [y.x] = tx(y) + 3 2HUx()

HeA aH(VH)
(y,x) € Vx V¥

@ [en,en] =0 pour tout (H,H') e Ax A

YHEH, pour tout

Qt=1
Q@ A(L, W)reg = C[X] dc[v] A(L, W)
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam T,

Proposition (MG, 2020)

On a une I1-forme différentielle Ny, (Wo)-équivariante et intégrable

d
wp = Z aH 2] GQI(X)®CW0
HeAq aH
my

S 1
ou ay = ZJ:() mHkHJeHJ € (CW().
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam T,

Proposition (MG, 2020)

On a une I1-forme différentielle Ny, (Wo)-équivariante et intégrable

d
wp = Z aH 2] GQI(X)®CW0
HeAq aH
my

S 1
ou ay = ZJ:() mHkHJeHJ € (CW().

V0:=OJ0+d
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam T,

Proposition (MG, 2020)

On a une I1-forme différentielle Ny, (Wo)-équivariante et intégrable

d
wp = Z aH 2] EQI(X)(@(CWO
HeAq aH

ou ay = Z}:’a_l mHkHJeHJ € (CW().

V0:=OJ0+d

Définition

La dérivation covariante de Vq le long y € V' est
Ty = ay + ZHGAQ al;_f_ly)aH € D(X) A NW(WO)
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam T,

Proposition
@ Pour tout (y,y') € V2, [T,,T,/]=0
@ Pour tout g € Ny (Wp) et pour tout y e V, g. Ty.g_1 =

gly)-




L’algébre de Cherednik de N\, (Wp) et de la paire (£, W) Opérateur de Dunkl-Opdam
Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam :f;

Proposition (I.Marin, 2019)

On a une 1 forme différentiel, W -equivariante et intégrable
= Y HeA —aHeH ceQ(X)®CLICW
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam :f;

Proposition (I.Marin, 2019)

On a une 1 forme différentiel, W -equivariante et intégrable
= Y HeA —aHeH ceQ(X)®CLICW

Vi=w+d
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam T,

Proposition (I.Marin, 2019)

On a une 1-forme différentiel, W-equivariante et intégrable
= Dhea L apen e Q1(X) @ CLO CW

Vi=w+d

Définition

La dérivation covariante de ¥V le long y € V est
=9y + Trea 2P ayep € (D(X) © CL) % W
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam :f;

Proposition
@ Pour tout y,y' € V?, [Ty, Ty,] =0
© PourtoutyeV etgeW, g.:lzy.g_1 =

g(y)
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Plongement de Dunkl

Théoréme

@ On a un morphisme injectif d'algébres

o A(Wo, W) — D(X)x Ny (W)
xeV* — x
yeV — T,
geNw(Wo) — g
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Plongement de Dunkl

Théoréme

@ On a un morphisme injectif d'algébres

o A(Wo, W) — D(X)x Ny (W)
xeV* — x
yeV — T,
geNw(Wo) — g

@ Apres localisation ®eg : A(Wo, W)reg = D(X) x Ny (Wp)




L’algébre de Cherednik de N\, (Wp) et de la paire (£, W)

Opérateur de Dunkl-Opdam
Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Plongement de Dunkl

@ On a un morphisme injectif d'algebres
o: ALW) - (DX)®CL)xW

xeV* +— X
yeV —> 7_;
gewWw +— g
e/\EC£ —>

ex
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Plongement de Dunkl

Théoréme

@ On a un morphisme injectif d'algebres
o: ALW) - (DX)®CL)xW

xeV* +— X
yeV +— 7’;
gewWw +— g
e/\EC£ [ (5%

@ Aprés localisation ®,eg : A(L, W )reg = (D(X) @ CL) x W
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Q Me AWy, W)-mod( resp. A(L, W)-mod) est localement
nilpotent pour I'action de C[V*] : YVme M, 3N > 0 tel que
C[V*PN.m=0.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Q Me AWy, W)-mod( resp. A(L, W)-mod) est localement
nilpotent pour I'action de C[V*] : YVme M, 3N > 0 tel que
C[V*PN.m=0.

@ La catégorie des modules localement nilpotents pour |'action
C[V™] est une sous catégorie de Serre de A(Wp, W')-modules(
resp. A(L, W)-modules) .
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Définition (Elément d'Euler)
Soit B base de V.

eup:i= Y yy— > ay

yeB HeAg
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Définition (Elément d'Euler)
Soit B base de V.

ewoi= Yy y- Y an

yeB HeAg

| A

Proposition
Q [eup,x]=x, VxeV*
Q [euw,y]=-y, VyeV
Q [eug,w]=0, Vwe Ny(W)

A
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Définition (Elément d'Euler)
Soit B base de V.

ewoi= Yy y- Y an

yeB HeAg

Proposition
Q [eup,x]=x, VxeV*
Q [euw,y]=-y, VyeV
Q [eug,w]=0, Vwe Ny(W)

A

eup induit une graduation intérieur sur A(Wo, W),
A" :={ae A(Wy, W)|[euwo, a] = ia}, VieZ.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Elément d’Euler.

Définition (Elément d'Euler)
Soit B une base de V.

el := Z y*.y— Z dHEH
yeB HeA
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Elément d’Euler.

Définition (Elément d'Euler)
Soit B une base de V.

el := Z y*.y— Z dHEH
yeB HeA

Proposition

Q [éu,x]=x, VxeV*
Q@ [éu,y]=-y, VyeV
Q [éu,w]=0 VweW
Q [éU,ey]=0,VHeA

@

N
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Elément d’Euler.

Définition (Elément d'Euler)
Soit B une base de V.

éu:=Y y'.y- > aney
yeB HeA

Proposition

Q [éu,x]=x, VxeV*
Q@ [éu,y]=-y, VyeV
Q [éu,w]=0 VweW
Q [éU,ey]=0,VHeA

@

N

éu induit une graduation intérieur sur A(L, W),
A':={aec AL, W)|[éu,a] =ia}, VieZ.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

L'élément ¥ pyc 4, aH € Z(CNyw (Wo)), donc ¥ pea, aH agit par
multiplication par un scalaire cg sur tout E € Irr(CNy (Wp)).

Définition (Ordre sur partiel sur Irr(CL x W) et Irr(Nw(Wp)))

On définit un ordre partiel sur Irr(Nw (Wy)) par E < F si
CF — CE € Zsg.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

L'élement ¥ g anen € Z(CL x W), donc Y ye 4 anen agit par
multiplication par un scalaire cg sur tout E € Irr(CL x W).

Définition (Ordre sur partiel sur Irr(CL x W) et Irr(Nw(Wp)))

On définit un ordre partiel sur Irr(CL x W) par E < F si
CF — CE € Zsg.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

@ Sous catégorie pleine des A(Wy, W)-modules (resp.
A(L, W)-modules) de type fini
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

@ Sous catégorie pleine des A(Wy, W)-modules (resp.
A(L, W)-modules) de type fini

@ Localement nilpotent pour I'action de C[V*]
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

@ Sous catégorie pleine des A(Wy, W)-modules (resp.
A(L, W)-modules) de type fini

@ Localement nilpotent pour I'action de C[V*]

O M=>@,c Wa(M),
Wa(M):={meM
espace caractéristique)

dneN, (eup—a)".m=0} (resp. Docc €u-
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

@ Sous catégorie pleine des A(Wy, W)-modules (resp.
A(L, W)-modules) de type fini

@ Localement nilpotent pour I'action de C[V*]

O M=>@,c Wa(M),
Wa(M):={meM|IneN, (eup — )".m =0} (resp. @upcc €u-
espace caractéristique)

La catégorie O(Wp, W) (resp. O(L, W)) est une sous catégorie de
Serre de A(Wp, W)-module (resp. A(L, W)-mod).
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W).

Objet standard

‘Cv
@ Eclrr(CLx W), A(E) := /”dzqé[v‘:‘]%cc)xWE'

A(E)~C[V]®E,((C[V]®CL) x W-mod),
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W).

Objet standard

‘Cv
@ Eclrr(CLx W), A(E) := /”dzqé[v‘:‘]%cc)xWE'

A(E)~C[V]®E,((C[V]®CL) x W-mod),

o Eelrr(Ny(Wp)), A(E) := /nd(é‘[(\‘/”f’]’f,(,)w(wo)E

A(E) ~C[V] ® E, (C[V] % Ny (W))-module
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wo, W) et O(L, W).

Objet standard

o Eclrm(CLx W), A(E):=Ind(o) ) \WE.
A(E) = C[V]® E, ((C[V] ® CL) x W-mod),

o E e lrr(Nw(Wo)), A(E) = Indf{ys "0

A(E)~C[V]® E,(C[V] x Ny (Wp))-module

o A(E) admet une téte simple L(E), pour tout
E elrr(CLx W), (resp. E € Irr(Nyw (Wp)))
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wo, W) et O(L, W).

Objet standard

‘Cv

o Eclrr(CLx W), A(E) = /nd(“(é[v‘j‘]/;wst

A(E) ~C[V]® E, ((C[V] & CL) x W-mod),
A(Wo,W

o E e lrr(Nw(Wo)), A(E) = Indf{ysr0) 0
A(E)~C[V]® E,(C[V]» Ny (Wp))-module

o A(E) admet une téte simple L(E), pour tout
E elrr(CLx W), (resp. E € Irr(Nyw (Wp)))

o L(E) admet une couverture projective P(E), pour tout
E clrr(CLx W), (resp. E € Irr(Nw(Wp))).
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Puisque,

@ Les ensembles Irr(Ny (Wp)) et Irr(CL x W) sont
partiellement ordonnés.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Puisque,
@ Les ensembles Irr(Ny (Wp)) et Irr(CL x W) sont
partiellement ordonnés.
e L'ensemble A := {L(E)|E € Irr(Nyw (Wp))( resp. Irr(CLx W)}
est un ensemble complet d'objets simple, non isomorphe de
O(Wp, W) (resp. O(L, W)).
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Puisque,
@ Les ensembles Irr(Ny (Wp)) et Irr(CL x W) sont
partiellement ordonnés.

e L'ensemble A := {L(E)|E € Irr(Nyw (Wp))( resp. Irr(CLx W)}
est un ensemble complet d'objets simple, non isomorphe de
O(Wp, W) (resp. O(L, W)).

o |l existe une famille d'objets standards
{A(E)|E € Irr(Nyw (Wp))( resp. €lrr(CLx W))} de
O(Wo, W)( O(L,W)) avec ¢g : A(E) - L(E) tel que pour
tout facteur de composition L(F) de Ker(¢g) satisfait F < E
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Les catégories O(Wy, W) et O(L, W)

Puisque,

@ Les ensembles Irr(Ny, (Wp)) et Irr(CL x W) sont
partiellement ordonnées.

o L'ensemble A:= {L(E)|E € Irr(Nw(Wp))( resp. Irr(CLx W)}
est un ensemble complet d'objets simple, non isomorphe de
O(Wo, W) (resp. O(L, W)).

e Chaque objet L(E) admet une couverture projective P(E).
Chaque P(E) admet une filtration standard :
0=PycPic...cP,=P(E) tel que g2 = A(E) et
P_i ~ A(F) avec F > E

i-1
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Théoréme

Le triplé (O(Wo, W), Irr(Nw (Wp)), <) est une catégorie de plus
haut poids.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Théoréme

Le triplé (O(Wo, W), Irr(Nw (Wp)), <) est une catégorie de plus
haut poids.

Le triplé (O(L, W), Irr(CL x W), <) est une catégorie de plus haut
poids.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.

But : On cherche a construire deux foncteurs
O(Wo, W) - H(Wo7 W)-modf,d et O(ﬁ, W) - C(ﬁ, W)—moded.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.

But : On cherche a construire deux foncteurs
O(Wo, W) - H(Wo7 W)-modf,d et O(ﬁ, W) - C(ﬁ, W)—moded.

Définition (foncteur de localisation)

Loc: A(Wo, W)—mod — A(Wo, W)reg‘mOd
M — Mreg = A(Wo, W)reg ®A(W0,W) M
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.

But : On cherche a construire deux foncteurs
O(Wo, W) - H(Wo7 W)-modf,d et O(ﬁ, W) - C(ﬁ, W)—moded.

Définition (foncteur de localisation)

Loc: A(Wo, W)—mod — A(Wo, W)reg‘mOd
M — Mreg = A(Wo, W)reg ®A(W0,W) M

M e A(Wp, W)-mod, My, := {m e M|3N >0, 6".m =0}.
(A(Wo, W)-mod) sor := {M € A(Wy, W)-mod|M;o, = M}.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Frame Title

O(Wo, W)tor := O(Wo, W) n (A(Wo, W)-mod) o, : sous catégorie
de Serre de A(Wp, W)-mod.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Frame Title

O(Wo, W)tor := O(Wo, W) n (A(Wo, W)-mod) o, : sous catégorie
de Serre de A(Wp, W)-mod.

Proposition

Le foncteur de localisation induit un foncteur pleinement fidéle :

O(W()v W)

NN AW, W) ep-mod
OWo, Wy~ A0 W)ireg
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Définition (foncteur de localisation)

Loc: A(L,W)-mod — A(L, W)eg-mod
M — Mreg = A(ﬁ, W)reg ®A(£,W) M

M e A(L, W)-mod, Mo, := {me M|AN >0, 6¥.m = 0}.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Définition (foncteur de localisation)

Loc: A(L,W)-mod — A(L, W)eg-mod
M — Mreg = A(ﬁ, W)reg ®A(£,W) M

M e A(L, W)-mod, Mo, := {me M|AN >0, 6¥.m = 0}.
(A(L, W)-mod) o, := {M € A(L, W)-mod|M;,, = M}.
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

O(LW ) tor := O(L, W) n (AL, W)-mod)o : sous catégorie de
Serre de A(L, W)-mod.

Proposition

Le foncteur de localisation induit un foncteur pleinement fidéle :

oL, W)

) AL, W) peg-mod
O(L, W ) tor ( Jreg
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.

@ Par le plongement de Dunkl, on obtient une équivalence de
catégories : A(Wp, W) eg-mod — D(X) x Ny, (Wp)-mod
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.

@ Par le plongement de Dunkl, on obtient une équivalence de
catégories : A(Wp, W) eg-mod — D(X) x Ny, (Wp)-mod

@ D(X) » Ny (Wp)-mod est équivalente a D(X)Vw(Wo)_mod
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Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.
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L’algébre de Cherednik de N\, (Wp) et de la paire (£, W) Opérateur de Dunkl-Opdam
Les catégories O(Wp, W) et O(L, W)

Foncteurs KZj et KZ.

@ Par le plongement de Dunkl, on obtient une équivalence de
catégories : A(Wp, W) eg-mod — D(X) x Ny, (Wp)-mod

@ D(X) » Ny (Wp)-mod est équivalente a D(X)Vw(Wo)_mod
o D(X)NW(WO)? z?ID(X/NW(WO))

Soit k un corps algébriquement clos et de caractéristique 0. Soit A
une k-algebre, de type fini et réduite.
Soit G un groupe fini agissant sur A par automorphismes.

Théoreme (Cannings Holland, 1994)

Si G agit sans point fixe sur Spec(A) alors D(A)¢ ~ D(A®)

ALors D(X/Ny (Wp)) = D(X)Nw(Wo).



W) Le foncteur de localisation .
Foncteurs KZg et KZ Equivalence de Riemann-Hilbert-Deligne

Foncteurs KZj et 794

@ Structure de D(X) »x Ny (Wp)-module : Sur les objets
standards A(E)reg, E € Irr(Nyw (Wh)).
Ty agit sur A(E)eg. Soit P® v € A(E) eg,

o o aH(Y) Mt
Vi(PoV):=0,Pov+ Y ——= > mykyi(P®ey v)
HedAo ©QH  j=o

Proposition

V}y est une connexion plate a singularités réguliéres sur V.
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Foncteurs KZg et KZ Equivalence de Riemann-Hilbert-Deligne

Foncteurs KZj et 794

© Structure de (D(X) ® CL) x W-module : Sur les objets
standards A(E)reg, E € Irr(CL x W).
T, agit sur A(E)reg. Soit P® v € A(E) eq,

ap(y) ™t
Vy(P® v) = 6yP® v+ z —_— Z mHkHJ(P®eHJv)eH

HeA QH oo

Proposition

V, est une connexion plate a singularités réguliéres sur V.
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W) Le foncteur de localisation .
Foncteurs KZg et KZ Equivalence de Riemann-Hilbert-Deligne.

Foncteurs KZj et 794

On peut appliquer I'équivalence de Riemann-Hilbert-Deligne.
On obtient % - C7T1(X/N|/V( Wo))-mod,c.d,

M (((Mreg)NW(WO))an)v

L'action par monodromie Cmy (X /Ny (Wp)) factorise a travers
H(Wo, W).

Théoréme

Le foncteur KZ : % — H(Wp, W)-mods 4 est une

équivalence de catégories.
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Le foncteur de localisation .

Foncteurs KZg et KZ Equivalence de Riemann-Hilbert-Deligne.

On peut appliquer I'équivalence de Riemann-Hilbert-Deligne. On
obtient % - Cmy(X/W) x CL-modr 4,
M ~ (((I\/Ireg)w)ém)V

L'action par monodromie B(W) x CL factorise a travers C(L, W).

Théoréme

Le foncteur KZ : % — C(L, W)mody 4 est une équivalence
de catégories.




Le foncteur de localisation .

Foncteurs KZg et KZ Equivalence de Riemann-Hilbert-Deligne.

Merci pour votre attention.
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